o Comparaison de deux nombres rationnels

Ordre et opérations

Activité :

a b Comparaison | a-b | Signede
deaeth a-b
7 5
-9 -3
-8 4
3 5

1) Compléter le tableau.

2) A l'aide de ce tableau compléter par le signe < ou >
* sia-b =0 alors a ..... b

* Sia-b =0 alors a

Exemples :
a et b sont deux nombres rationnels

Si la différence a-b est positive donc a= b

63
7
Si la différence a-b est négative donca < b —60
~77
Alors: (3— 9) <0 Donc: 3<9
7 7
Remarques :

v Pour comparer deux nombre rationnels on détermine le signe de leur différence.

v’ on appelle les écritures a<b, a=b, a<b,a>b desinégalités

v’ on appelle les symboles =, =, <, > les symboles de I’'inégalité.

Exercice d’application 1 :

1) Comparer les nombres suivants:

1 1715
3252 7 %14
5 4
7 ¢ © 9 %73

2) x est un nombre rationnel positif, comparer:

7 n
x+15et x+ 3 : x+= et x+
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Ordre et opérations
I8 L’ordre et I’addition :

TSI soient a , b et k des nombres rationnels,

- si a<b alors a+k<b+k
- si aq<b alors a—k<b—k
Exemples : a et b deux nombres rationnelstel que:a+1<b
Montrons que: a+5 < b + 4
Ona: a+1+4<b+4

Alors: a+5<b+4
Exercice d’application 2 :
a et b deux nombres rationnels tel que: b<7 et a>—6

Montrer que :

a+2>-4 ; b-5<2
5_-29 . 1_15
aT3="a 2572

AL SR Soient a, b, c et d des nombres rationnels,
-si a=b et ¢c>d

Alors : a+c=b+d
Exemples : @ et b deux nombres rationnels tel que : b+3<7 et a+2<5

Montrons que b+a+5<12

a+2<5
b+3<7
Alors: (a+2)+(b+3)<5+7

Donc: a+h+5<12

Exercice d’application 3 : 15
1) a et b deux nombres rationnels tel que: a < —4 et b < T

On sait que: {

Montrer que :
a+b+5<1 (l+l)< 1

2) a et b deux nombres rationnelstel que: a +2 <3 sb < —-11
Montrer que:
n+h<-10 - a4+ h+2<-8

a L’ordre et multiplication :
Soient a , b et k des nombres rationnels,

- si k estpositifet a<b Alors: aXk<bXk
- si k estnégatifet a<b Alors: aXk=bXk

Exemples : a et b deux nombres rationnels tel que:

2 -5
as-et b < "
Montrons que: -7b = % et 3a< ‘23
2 -5
= < =
*On sait que : et a53 *On sait que : et b= 4
3=0 -7<0
Donc: ax3 <3x3 Alors: b x —7 = = x —7
Alors: 3a < % Donc: —7b > STS
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Exercice d’application 4 :

a et b deux nombres rationnels tel que:

a<-7 bs%

Montrer que:

Q Encadrement :

IS i1 1{8 N Deux nombres rationnels a et b encadrent le nombre
rationnel x lorsque :

a<x<b ou a<x<b

Signifie que : x<b et a<x

JGT ISR soient a, b, x, y, t et z des nombres rationnels :
Si: as<x<b et z<y<t

Alors : a+z<x+y<b+t

Propriété »23 Soient a, b, x, et k des nombres rationnels :
Si: as<x<b et k>0 (k positif)

Alors : ka<kx<kb

Exemple :

Soient x et y deux nombres rationnels tel que :
3<x<8 et 1<y<3

Donner un encadrementde x+y ;3y;2x et 2x +3y

1 2
*Ona: 3+1<x+y<8+3 *Ona: 1<y<3 et 3>0 (3 est un nombre positif)
Alors : 4<x+y<I11 Donc : 1X3<3y<3X3 Alors: 3<3 y<9
3 4
*Ona: 3<x<8 et 2>0 *Ona: 3<3 y<9 et 6<2x<16
Donc: 3X2<2x<8X2 Alors : 6+3<2x+3y<16+9
Alors : 6<2x<16 Donc: 9<2x+3 y<25
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