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I Le symétrique d’un point
1/ Exemple :

Soient A et O deux points distincts.
Tracons le A’ tel que O soit le milieu du segment [ AA'].

A
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On appelle A’ : Le symetrique du point A par rapport au point O.
2/ Contre-exemple :

On considere la figure suivante :

E

E' n’est pas le symétrique du point E par rapport au point O , car d'apres la figure
O n’est pas le milieu du segment [EE'].

3/ Définition :

Soient A et O deux points distincts.
Dire que le point A4’ est le symétrique du point 4 par rapport au point O
Signifie que O est le milieu du segment [AA'].

*/ Remarques :

-*- O est appelé centre de symétrie.

-*- Si A’ est le symétrique du point A par rapporta O, alors A est aussi le symétrique du
point A’ par rapporta O etonditque : A et A’ sont symétriques par rapporta O.
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II_ Propriétés :
1/ Conservation de la distance :
a)_Exemple :
Soient A ,B et E trois points non alignés telsque :  AB=5cm.

A’ et B’ sont les symétriques respectifs des points A et B par rapporta E.

En utilisant la regle on remarque que :  A'B’'=5cm
On dit que : la symétrie centrale conserve la distance entre les points.

b) Propriété :

Si A" et B' sont les symétriques respectifs des points 4 et B par rapport
aunpoint,alors : AB=AB".

*/ Application

Soit ABC est un triangle tel que BC=5cm .

E et F sont les symétriques respectifs des points B et C par rapport aA.
1/ Tracer une figure.
2/ Calculer EF en justifiant la réponse.

Solution :
1/ La figure : F.
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2/ Calculons EF :
Ona:
*/ Le symétrique de B par rapporta A c’est E.
*/ Le symétrique de C par rapporta A c’est F.
Doc: EF=BC.

Et puisque BC=5cm ,alors: |EF =5cm|.

2/ Conservation d’alignement de points :
a)_ Exemple :
Soient A ,B ,C et D quatre points alignés, et soit E un point non
aligné avec les points A ,B ,C et D.
A B’ ,C’ et D' sont les symétriques respectifs des points A ,B ,C et D par
rapporta E.

On remarque que les points A" ,B" ,C’" et D" sont aussi des points alignés.
On dit que la symétrie centrale conserve I’alignement des points.

b) Propriété :

Les symétriques des points alignés, par rapport a un point sont
aussi des points alignés.

2/ Conservation des mesures d’angles :
a)_Exemple :

Soit AOB un angle tel que : AOB =60’ et soit E un point

tel que : E ¢ AOB.
A", O et B’ sont les symétriques respectifs des points A ,0 et B par rapporta E.
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En utilisant le rapporteur on remarque que : A'O'B'=60".
On dit que la symetrie centrale conserve la mesure d’angles.

b) Propriété :

Si A", O"et B' sontles symétriques respectifs des points 4,0 et B
par rapport 4 un point, alors : AOB=A'O'B'".

*/ Application

Soit ABC un triangle rectangle en A et soit O un point.
A’ B’ et C' sont les symétriques respectifs des points A ,B et C
par rapporta O

1/ Tracer une figure.

2/ Montrer que le triangle A'B'C’ est rectangle en A'.

Solution :

1/ La figure :

2/ Montrons que le triangle A'B'C’ est rectangle en A'.
On sait que :
B" est le symétrique de B par rapporta O.
A’ est le symétrique de A par rapporta O.
C’ est le symétrique de C par rapporta O.

Donc: B'A'C'=BAC
Est puisque BAC est un angle droit , alors B'A'C’ est aussi un angle droit.
D’ou: letriangle A'B'C’ est rectangleen A'.

ITI_ Les symétriques de quelques figures :
1/ Le symétrique d’une droite :

Soient (D) une droite et O un point.
Tragons (D') le symétrique de (D) par rapporta O.

a)_1%cas: Supposonsque: O¢(D).
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On remarque que : les droites (D) et (D’) sont strictement paralléles.

On ditque : ( Propriete 1)

Le symétrique d’une droite (D) par rapport a un point O tel que :

O ¢(D) , estla droite (D') strictement paralléle a (D)

b)_ 2°™ cas : Supposons que : O e(D).

(D) (L

On remarque que : les droites (D) et (D’) sont confondues.
Onécrit : (D)= (D)

On dit que : ( Propriété 2)

Le symétrique d’une droite (D) par rapport a un point O tel que:

Oe(D),estladroite (D) elle-méme.

2/ Le symétrique d’un segment :

Soient [ AB] un segment et O un point tel que O [ AB].
Tracons le segment [ A'B'] le symétrique du segment [ AB] par rapporta O .
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Montrons que les segments [ AB] et [ A'B'] sont isométriques ( égaux ):

On sait que A’ et B’ sont les symétriques respectifs des points A et B par rapporta O.
Donc : AB'=AB
D’ou les segments [ AB] et [ A'B'] sont isométriques ( égaux ).

On dit que : ( Propriete 3)

Le symétrique d’un segment par rapport a un point est un segment
qui lui est isométrique ( égal ).

3/ Le symetrique d’un angle :

Soient AOB un angle et E un point.
Tracons I’angle AO'B’ le symétrique de ’angle AOB par rapporta E.

Montrons que les angles AOB et A'O'B’ sont isométriques ( égaux ) :
Onsaitque A’, O' et B’ sont les symétriques respectifs des points A, O et B
par rapporta E.

Donc : AO'B'=AOB
D’ou les angles AOB et A'O'B’ sont isométriques ( égaux ).

On dit que : ( Propriete 4)

Le symétrique d’un angle par rapport a un point est un angle
qui lui est isométrique ( égal ).

4/ Le symétrique d’un cercle :

Soient (&) un cercle de centre O et de rayon r et E un point.
Tragons le cercle (£) le symétrique du cercle (£) par rapporta E.
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Montrons que les cercles (&) et (') ont méme rayon r :
On sait que O" et A" sont les symeétriques respectifs des points O et A par rapporta O.
Donc : O'A'=0A.
Et puisque OA=r ,alors O'A'=r
D’ou les cercles (&) et (¢') ont méme rayon r.

On ditque : ( Propriété 5)

Le symétrique d’un cercle (¢') de centre O et de rayon » par rapport a un
point E estle cercle (') de centre O'( le symétrique de O par rapport

a E )etde mémerayon r.

Remarque :

Pour tracer le symétrique d’un cercle par rapport a un point, il suffit de tracer
le symétrique du centre de ce cercle et de garder le méme rayon.

IV_Le centre de symétrie d’une figure :
1/ Définition :

Soient (F') une figure et O un point.
On appelle O centre de symétrie de (£') lorsque le symétrique de (F)
par rapporta O est (F).

2/ Exemples :
a/ Le centre de symétrie d’une droite est un point qui lui appartient.

b/ Le centre de symétrie d’un segment est son milieu.

c/ Le centre de symétrie d’un cercle est son centre. O O O O O O 7
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