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Mathématiques

_|L’équation réduite d’une droite :
1/ Définition :

/Dans le plan rapporté a un repéere orthonormé, chaque droite admet une \
équationréduitede la forme: y=mx+ p.
*/ m est appelé : le coefficient directeur (oula pente ) de la droite.
*/ pestappelé :l'ordonnéeal'origine de la droite.

\*/ x et y sontdeux nombres réels. )

2/ Exemple :

Soit (D) unedroited’équationréduite : y=—3x ey
*/ Le coefficient directeur de ladroite (D) est: -3
*/ L’ordonnéea I’ origine de la droite (D) est: %

*/ Remarquesimportantes:

*/Toutedroite qui a pour équation réduite y =m (m=0) est parallele a I’axe des abscisses
et passe le point de coordonnées (O; m). (Figure 1)

*/Toutedroite qui a pour équation reduite x=n (n=0) est parallele a1’axe des ordonnées
et passe par le point de coordonnées (n; 0). (Figure 2)
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3/ Condition de I’appartenance d’un point a une droit

a)_Regle:

Soient [ﬁ] une droite d’équation réduite: y=mx+ p et 4 un point.

y,=mx,+ p estéquivalentad Ae(A).
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b) Exemple:

Soit (D) ladroite d’équation réduite :  y=—2x+1.
Veérifionssi les points A(2;-3) et B(—1;4) appartiennentala droite (D) ?

=-3
1ona : {7
—2X, +1=-2%x2+1=-4+1=-3
Donc : y,=-2x,+1.
D’ou : |Ae(D)|.
=4
2/ona : 17°
—2%Xg +1=-2x(-1)+1=2+1=3
Donc : vy, #—2x; +1.

D’ou : [Bg(D)|.

3/ Comment tracer une droite dont on connait 1’équation réduite :

On considere le plan rapporté a un repere orthonormé (O; 1;J).
Tragons ladroite (A) quiapouréquationréduite : y=2x-1.

On consideére le tableau de valeurssuivant :

(4) X y M(x;y)
A 1 1 A(1;1)
B -1 -3 B(-1;-3)
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| Comment déterminer I’équation réduite d’une droite :

1/ Equation réduite d’une droite qui passe par deux points connus

a)_ Propriété du coefficient directeur :

Si y=mx+ p estune équation réduite d'une droite (4B}, alors:

Vs — V4
m=—:- avec Xp FX,

Xp —X,

b)_Exemple :
Dans le plan rapporté a un repére orthonormé (O; 1;J ), on considere les points
A(2;1) et B(3;-2).

Déterminons I”équation réduite de la droite (AB) :
Ona :I’équationréduitedela droite (AB) estdelaforme : y=mx+p.

*/Cherchons m :

m=Y2"Ya auec x, %x,.
Xg = Xa
-2-1 -3

C’est-a-dire : m=——=—"=-_3.
3-2 1

Donc : |y=-3x+p

*/ Cherchons p :
Ona : Ae(AB),signifieque : y,=-3x,+p .
1

C’est-a-dire : =—3x2+p
1=—6+p
1+6=p
7=p
D’ou : y=—3X+7|.

2/ Equation réduite d’une droite dont on connait le coefficient directeur (la pente) et qui
passe par un pointconnu :

Dans le plan rapporté a un repére orthonormé (O; 1;J ), on considére le point A(2; - 4)
Déterminons I’équation réduite de la droite (L), passant par A et qui a pour Coefficient

directeur (pente) _71
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Ona: I’équationréduitedela droite (L) estdelaforme : y=—-X+p.

*/Cherchons p :

Ona : Ae(L),signifieque : yA:%xA+p

C’est-a-dire : —4:_71><2+ P

—-4=-1+p
—-4+1=p
_3: p

D’ou : y:_?lx—B :

[ Droites paralléles et droites perpendiculaires :

1/ Droites paralléles :
a)_ Propriéte :

Soient m et m' les coefficients directeurs respectifs des droites (D) et (A).

(D)/I{A) estéquivalent a m =m'

b)_Exemples :
1/ Dans le plan rapporté a un repere orthonormé, on considére ladroite (D) d’équation

réduite y =—2x+1 etlespoints A(1;1) et B(2;-1).
*/ Vérifionssi (D)//( AB)
Soient m et m’ les coefficientsdirecteurs respectifs des droites (D) et (AB).
m=-2
Ona : S e :—1—1:—2:_2
Xg—X, 2-1 1

Donc : m=m'.

D’ou : (D)//(AB).

2/ Dans le plan rapporté & un repére orthonormé, on considére ladroite (D) d’équation
réduite y =3x —1.
*/ Déterminons I’équation réduite de la droite (A) qui passe par le point E(2;-1) et qui
est paralléle a la droite (D).
Ona: I’équationréduite deladroite (A) estdelaforme : y=mx+p.
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*/Cherchons m :
Soit m' le coefficient directeur de ladroite (D).
Donc : m'=3
Et puisque (D)//(A),alors : m=m'.
Donc : m=3.

D’ou : y=3X+p

*/Cherchons p :
On sait que ladroite (A) passe par le point E(2;-1).

Donc : vy =3x.+p

C’est-a-dire : —1=3x2+p
-1=6+p

-1-6=p

~7=p
D’ou : |y=3x-7

2/ Droites perpendiculaires :
a)_Propriéte :

Soient m et m' les coefficients directeurs respectifs des droites (D) et (A).

(D) L(A) est équivalentamxm' =—1

b) Exemples :
1/ Dans le plan rapporté a un repere orthonormé, on consideére ladroite (D) d’équation

réduite y =2x -3 etlespoints A(4;-1) et B(2; 0).
*/ Vérifionssi (D) L(A).

Soient m et m’" les coefficientsdirecteurs respectifs des droites (D) et (AB).

m= 2
Ona : m,_yB—yA_0+1_ 1
Xg =X, 2-4 =2
Donc : mxm =2x —S="2__1.
2 2
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2/ Dans le plan rapporté a un repére orthonorme, on considere la droite (D) d’équation
réduite y = —3x +1.
*/ Déterminons I’ équation réduite de la droite (A) qui passe par le point E(2; 1)
et qui est perpendiculaire a la droite (D).
Ona: I’équationréduite deladroite (A) estdelaforme @ y=mx+p.

*/Cherchons m :
Soit m' le coefficient directeur de ladroite (D).
Donc : m'=-3
Etpuisque (D)L (A) ,alors : m x m'=-1.
Cestadire : mx(-3)=-1.

Donc : m:_—lz1
-3 3

, 1
D’ou : y=§x+p

*/ Cherchons p :
On sait que ladroite (A) passe par le point E(2; 1).

Donc : vy, =%XE +p

Cest-a-dire 1:%x2+p

D’ou : |y=
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